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La teorfa de grupos hiperbdlicos fue introducida por Gromov en 1987 [5] usando una caracteri-
zacion de la geometria hiperbdlica para espacios métricos usando triangulos geodésicos d-delgados.
Sus ideas se convirtieron rdpidamente en un area de investigaciéon extremadamente activa y con re-
sultados soprendentes que mezclan elementos de la teoria de grupos, la geometria, la dindmica y la
calculabilidad.

En la primera parte del curso estudiaremos algunos modelos de hiperbolicidad clésicos para espacios
métricos, tales como el disco de Poincaré, el semiplano superior, arboles y algunos modelos de dimensién
superior. Formalizaremos la nocién de geodésicas, estudiaremos el borde de un espacio, su métrica visual
y estudiaremos propiedades de rigidez de estos espacios.

En la segunda parte del curso abandonaremos el contexto general para focalizarnos en el caso de
un grupo finitamente generado desde un punto de vista geométrico considerando su grafo de Cayley.
Mostraremos como ésta nocién permite generalizar varias propiedades que son validas en &arboles
a grupos bastante complejos. En particular mostraremos que esta clase de grupos satisface buenas
propiedades algebraicas y geométricas, como por ejemplo, que son finitamente presentados (de tipo
F.), que satisfacen la alternativa de tits, que tienen crecimiento exponencial (si no son virtualmente
libres), etc.

La ultima parte del curso correspondera a tépicos mas avanzados y dependera del interés del curso

en los temas propuestos. Algunas posibilidades son

1. Propiedades algoritmicas de grupos hiperbdélicos (problema de la palabra decidible y algoritmo
de Dehn).

2. Dinamica simbélica en grupos hiperbélicos: la acciéon de un grupo hiperbédlico natural sobre su

borde es un “buen” factor topolégico de un subshift de tipo finito.

3. Propiedades que ocurren de manera “genérica”’ (por ejemplo en término de un grupo cuyas
relaciones se eligen aleatoriamente) en grupos hiperbdlicos, como por ejemplo que su borde es

isométrico a una esponja de Menger.

La primera parte del curso serd relativamente breve y estard basada en el capitulo 4 de [2] y en la
primera parte de [4]. Para la segunda parte utilizaremos la dos referencias anteriores junto con [1].

Para la ultima parte del curso la bibliografia dependera de la direccién que decidamos tomar. Por
ejemplo, [6] da un recuento muy abundante de resultados sobre bordes de grupos hiperbdlicos. Los
resultados sobre calculabilidad se pueden encontrar en [3], etc. Daremos esa parte de la bibliografia a
medida que lleguemos al fin del curso.

La evaluacién del curso se realizara mediante una tarea continua que evaluara los contenidos de las

primeras dos partes del curso, y una exposicion sobre temas opcionales hacia el final del curso.
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